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Phương pháp viết nhanh phương trình tiếp 
tuyến tại điểm của một đồ thị hàm số 


Bải toán : cho hàm số y - f(x) có đạo hàm tại mọi điểm thuộc tập xác định của nó, hãy viết 
phưong trình tiếp tuyến của hàm số này tại một điểm X thuộc tập xác định của nó 

Lời giải: 

Hệ số góc tiếp tuyến tại x 0 của hàm số y = f(x) là : k = f'(x 0 ) 

Phuong trình tiếp tuyến tại x {) của hàm số là : y = k(x—x 0 ) + f(x 0 ) 

Áp dung: cho hàm số y = — —ị viết phuong trình tiếp tuyên tại điểm x 0 =ỉ 

x + 1 

Lời giải: 

X _1 2 1 

Hệ SỐ góc tiếp tuyến tại X = 1 của hàm số y = ——- là : k = ——— = — 

' x + ỉ (l + l) 2 2 

Phuong trình tiếp tuyến tại x {) = 1 của hàm số là : y = — (ỉ-l) + 0oj=- X - — 

pp viết nhanh phuong trình tiếp tuyên tại x 0 

Co sở lý thuyết: 

Ta có phuong trình hoành độ giao điểm của hàm số y = f(x) vói chính tiếp tuyến của nó là 
y-ax + b luôn có nghiệm kép chính là hoành độ giao điểm của nó, từ đó ta xây dựng 1 phuong 
pháp tìm nhanh đuờng tiếp tuyên này nhu sau 

Định lý số 7 của Galois về nghiệm bội ta có: 

Phuong trình T(x) = 0 có nghiệm kép là x 0 thì phuong trình T'(x) - 0 cũng có nghiệm là x ữ 

X — 1 

Ap dụng: cho hàm số y = ——- viết phuong trình tiếp tuyến tại điểm x 0 = ỉ 

x + l 

Lòi Giải : gọi tiếp tuyến cân viết có dạng y-ax + b 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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PTHĐGD của hàm số và tiếp tuyến này là : ——— = ax+b 

x + l 

Theo định lý thì x 0 = 1 là nghiệm kép của phưong trình, áp dụng Galois 7 ta có 


1 là nghiệm của hệ: 


ịx-l 



——- = ax + b 


0 = a + b 

X +1 




1 1 

— = a 

2 


, -a 


2 

lu + 1) 2 




1 

a = — 

2 

b = -ị 
2 


V ậy phưong trình tiếp tuyến là y = 2*-2 


Chắc các bạn thấy là lâu hon cách bt đúng ko © vậy thì làm sao gọi là nhanh đc, ok đợi mình tý 

SHIFT A _ . ^ 

Bật máy Casio hoặc Vinacal lên, nhấn (El I và nhâhẸB 

J m 

a Math 

Máy hiện d* ( TI ; '| x=n 


Nhập : 


d í'ặ=ịì| '1 

ứx t x+l )\ x=í l 


a 

Math á 

d l'X- 1 'li 
ơx t X.+ l)\x=l 

1 


2 



Vậy phuong trình tiếp tuyến cân viết là : y - — X - — 


Tóm tắt 
d 


, (/w) =a 

dx v x=x ữ ; 

(f(x)-ax) x=x =b 


■y-ax + b 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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/ 

Ap dụng : 


BT 1. Cho hàm số: V = ——- • 

X +1 


1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của đồ thị (C), biết tiếp điểm có hoành độ X = 1. 

Đễ thi minh họa THPT Quô'c Gia năm 2015 - Bộ GD & ĐT 


Lòi Giải : Nhập vào máy ta có 


d 


dx 


2x-l 


X +1 


= 0,75 


J x =1 


2x -1 
x + ỉ 


-0,75x 


A-=1 


1 

4 


■y = 0,75x 


1 3 1 

— oy = -7 X- — 
4 4 4 


BT 2. Cho hàm số: y = x i - 2x 2 . 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ bằng -2. 

Đề thi TN THPTnăm 2008 


Lòi Giải : Nhập vào máy ta có 
2x 2 ) =-24 

' X 


d (x 4 - 


— Z,A I — - 

(x 4 -2x 2 -(—24)xỊ 


y = - 24x-40 


= -40 


Cho hàm số: y ■■ 


2x-l 

X +1 


1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ bằng 2. 

Đê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THTP Lý TựTrọng - Nam Định - Lân 2 
Lòi Giải : Nhập vào máy ta có 


dx 


2x-l 
X +1 


) x=2 
\ 


= 0,33333333333.. = -7 
3 


2x-l 1 

-:— — X 

X +1 3 


J x=2 


1 1 

• y = -X + — 

3 3 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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BT 4. Cho hàm số: y = + l . 

x-1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm M thuộc (C) và có hoành độ b ang -1. 

Đ'ê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPTBắc Bình - Bình Thuận 


BT 5. Cho hàm số: y = -X 4 + 2x 2 +1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 


7? 


2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm M có hoành độ X = -Ỵ- ■ Tìm tọa độ 

các giao điểm của tiếp tuyến d vói đồ thị (C). 

Đề thi thửTHPT Quôc Gia 2015 - THPT Chuyên Lê Quí Đôn - Bình Định 
Lòi Giải : Nhập vào máy ta có: 

d ị-x 4 + 2x 2 +ỉ) c = 1,414213562.. = tJĨ 

V Jx=JĨ:2 


dx 


2x-\ 

X +1 


-yỊĩx 


■ y - yỊĩx + — 

4 


2 


Ế 4 


PTHĐGĐ của (C) và tiếp tuyến : -X 4 + 2x 2 +1 = X%Ỉ2 + — (1) 

Ta đã biết phuong trình này luôn có nghiệm kép là hoành độ tiếp điểm 


X = • 




Nghĩa là: (1) <=> 


X-- 


4Ĩ 


(x 2 +ax + b) = 0 


Nhập : 


X 4 - 2x 2 - 1 + Xxịĩ. + — 


X- 


4Ĩ 


.v' --2r 1 .Vv2 - 

- X 2 vào máy, nếu đặt T(x) = ---— - X 2 




|ữ = T(l)-T(0) 


b = — 

2 


= 4Ĩ 


Các hoành độ giao điểm là nghiệm phuong trình : X 2 + \Ỉ2x - — = 0 


<=> 


X = 


x = 


2-^2 

2 

- 2—72 


nhấn shitt 6 1 luu nghiệm 1 vào A, và shitt 6 2 luu nghiệm 2 vào B 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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Ta có 2 tung độ tưong ứng là y = -A 4 + 2 A 1 2 +1 = 1,164213562 đem số này trừ đi \fĩ thì 
được kết quả là ^j- , vậy tung độ đầu tiên là : y = \ỊĨ--- 

tiếp tục vói y = -B 4 + 2 B 2 +1=-1,664213562 đem số này cộng sỊĨ thì được kết quả là — 


, vậy tung độ thứ hai là : y = -*JĨ - 


1 

4 


DT 6. Cho hàm số: y = ——^ • 

x + l 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có tung độ bằng -1. 

Đề thi thử THPT Quô'c Gia 2015 - Sở GD & ĐT Bạc Liêu 


Lòi giải: 

Nhập vào máy phưong trình 

Áp dụng pp ta có : 
í , í „ n 


x-3 
x + 1 


= -1 nhâh shitt slove ta được nghiệm x = 1 


dx 


x — 3 
x + l 


= 1 


x-3 

X +1 


A=1 


•y-x-2 


■-X 


— -2 


J x=l 


BT 7, Cho hàm số: y = f(x) = -2x 3 + 3x 2 +1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ tiếp điểm là nghiệm của 
phưong trình: f"(x) = 0. 

1 

Lòi giải: f”(x) = 0 <=> (~2x 3 +3x 2 +1)" = 0 <=> -12x + 6 = 0 <=> X = T 


dx 

c 


(~2x 3 + 3x 2 +l) 

V / x=l:2 


3 

-2x 3 +3x 2 +1- — X 


3 3 

^ =>y = -r x+ . 
3 2 4 


/x=l:2 


Đê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPT Thủ Đức - Tp. H'ô Chí Minh 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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BT 8. Cho hàm số: V = -X 3 +3x-2. 


1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đuòng thẳng 
d: X + y + 2 = 0. 


Lòi giải: 


x = 2 


PTHĐGD -X 3 +3x-2 = -x-2 <=> 


X = 0 


X = —2 


^-[-x 3 + 3x - 2 ) = -9 

< dx v h =2 =>y = -9x + 14 

(-x 3 + 3x-2) _ 2 =14 


4-(-x 3 +3x-2Ì =3 

< dx v ; *=° => y = 3x - 2 

(-x 3 +3x-2Ì =-2 

/ x=0 

^-ị-x 3 +3x-2) =-9 

< dx x ’x=-2 => y = -9x-18 

(-x 3 +3x-2) _ 2 =-18 

Qua các bài tập áp dụng mình nghĩ là các bạn đã thùân thục cách làm ©, pp này chỉ hỗ trợ cho 
các bạn có nhanh kết quả vê tiếp tuyến thôi ngoài ra các bạn phải tự làm tiếp hoặc chờ các bài 
sau của mình nhé, bạn nào cânỷile đê in thì inbox mình 


Bài Tập Tự Luyện 

2r + 1 

BT 9. Cho hàm số: V = —- 

X — 1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm M thuộc (C) và có tung độ bằng 3. 
Đáp số : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = ~x + ^Ệ- 

Đê thi thử THPT Quốc Gỉa 2 015 - Sở GD & ĐTVĩnh Long 

2r — 2 

BT 10. Cho hàm số: V = ——— • 

x-2 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C), biết tiếp điểm có tung độ bằng 3. 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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BT 11. 


BT 12. 


BT 13. 


BT 14. 


BT 15. 


BT 16. 


BT17. 


Đáp SỐ : Tiếp tuyến cân tìm là đ: y = - ỉ X + 5. 

Đê thi thử THPT Quôc Gia 2015 - THPTHaiBà Trung - Huê - Lân 3 
Cho hàm số: y = 2x 3 + 3x 2 - 1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có tung độ bằng 4. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = 12x-8. 

ưê thi thử THPT Quôc Gia 2015 - THPTNguyễn Duy Trinh - Nghệ An 
Cho hàm số: y = x 3 + 3x 2 +1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm M thuộc (C) và có tung độ bằng 1. 
Đáp số : Có hai tiếp tuyến cân tìm là d 1 : y = ĩ, ã 2 : y = 9x+28. 

Đê thi thử THPT Quô'c Gia 2015 - THPTHuỳnh Thúc Kháng - Tây Ninh 

l 

Cho hàm số y = -x i - 2x 2 
9 4 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ x 0 , biết f'(x o ) = -1. 

5 5 

Đáp án : Có hai tiếp tuyến cân tìm là d l :y = -3x + d 2 : y = 3x + T. 

Đề thi TN THPTnăm 2012 

Cho hàm số: y = x 3 - 3x 2 + 2. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ x o , biết f"(x o ) = -3. 


Đáp SỔ : Tiếp tuyến cần tìm là d\y = --ịX + ^- 

Đê thi thử THPT Quôc Gia năm 2015 - THPTNguyễn Hỉên - Đà Nang 
Cho hàm số: y = /(x) = -X 3 + 6x 2 - 9x + 2. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 


2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ x o , biết f"(x o ) = 18. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = -24x-6. 

Đê thi thử THPT Quôc Gia năm 2015 - sở GD & ĐT Cân Thơ 
Cho hàm số: y = /(x) = -X 4 + 8x 2 - 4. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành độ X B , biết /"(x o ) = 13. 


Đáp SỔ : Các tiếp tuyên cần tìm là d 1 \y = 77 X -77, d 2 :y = -77X - 77 • 

2 16 2 16 

Đê thi thử THPT Quô'c Gỉa năm 2015 - THPT Chuyên Lê QuíĐôn - Đà Nắng 
Cho hàm số: y = x 3 - 6x 2 + 9x +1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại điểm thuộc đồ thị (C) có tung độ là nghiệm 
của phuong trình: 2./'(x) - x./"(x) -6 = 0. 

Đáp số : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 :y = l, d 2 :y = 9x + l. 

Đê thi thử THPT Quô'c Gia năm 2015 - Sở GD & ĐTBình Dương 

BT 18. Cho hàm số: y = ——- • 

X — 1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) vói trục tung. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = -3x-l. 

Đề thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - sở GD & ĐTĐông Tháp 

BT 19. Cho hàm số: y = X + 3 ■ 

x-1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) vói trục tung. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d: y = -4x - 3. 

Đê thi thử THPT Quôc Gm năm 2015 - THPTHùng Vương - Phú Thọ - Lân 3 

2r + 1 

BT 20. Cho hàm số: y = ——— ■ 

x-2 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) vói trục tung. 

3 1 

Đáp so : Tiểp tuyên can tìm là i/ = --x--- 

Đê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - Sở GD & ĐTHà Tĩnh 

2r + 1 

BT 21. Cho hàm số: y = — • 

X 4-1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) vói trục hoành. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = 4x + 2. 

Đê thi thử THPT Quôc Gia năm 2015 - THPT Trân Phú - Tây Ninh 

BT 22. Cho hàm số: V = —x 3 -X 2 . 

y 3 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) với trục hoành. 

Đáp SỐ : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 \y = 0, d 2 : y = 3x - 9. 

Đê thi thử THPT Quô'c Gỉa năm 2015 - THPT Lê Duẩn - Tây Ninh 
BT 23. Cho hàm số: V = X + 2 • 

X +1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phuong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đuờng thẳng y -2 = 0. 
Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d: y = -X + 2. 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 
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ĐỀ thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPT Đặng Thúc Hứa - Nghệ An - Lân 2 

BT 24. Cho hàm số: v = -x 3 +2x 2 + 3x-l. 

J 3 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng y = -1. 
Đáp SỐ : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 :y = -l, d 2 : y = 3x -1. 

Đê thỉ thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPT Chuyên Võ Nguyên Giáp - Quảng Bình - 

Vân 1 

BT 25. Cho hàm số: y = ^ x + 3 

x-1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại các giao điểm của (C) và đường y = X - 3 . 
Đáp SỐ : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 :y = -x- 3, d 2 :y = -x + l. 

Đ'ê thi TN THPTnăm 2014 

BT 26. Cho hàm số: y = x 3 - 3x 2 + 2. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng 
d:x + y+ 3 = 0. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = 9x + 7. 

Đ'ê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015- THPTNguyễn Xuân Nguyên - Thanh Hóa - 

Vân 4 

BT 27. Cho hàm số: y = X 3 -3x + 2. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng d :5x + y = 2. 
Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d:y = -3x + 2. 

Đê thi thử THPT Quốc Gỉa năm 2015 - THPTNghèn - Hà Tĩnh 
BT 28. Cho hàm số: y = -X 3 +3x-2. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng 
d‘.x + y + 2 = 0. 

Đáp số : Có ba tiếp tuyến cân tìm là d 1 : y = 3x - 2, d 2 :y = -9x + 14, d 3 :y = -9x +18. 

Đ'ê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPTHậu Lộc II- Thanh Hóa - Vân 2 
BT 29. Cho hàm số: y = x 3 - 3x 2 + 1. 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng d:y = x-2. 

Đáp số : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 :y = -3x + 2, d 2 : y = 9x + 6. 

Đ'ê thi thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPTPhù Cừ-Himg Yên 

BT 30. Cho hàm số: I/= X 3 -—X 2 --X+ — ■ 

9 2 4 8 
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1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của (C) tại giao điểm (C) vói đường thẳng d:y = Lx + 4, 
biết tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến có hoành độ dưong. 

Đáp SỐ : Tiếp tuyến cần tìm là d: y = 24x - 66. 

Đê thỉ thử THPT Quốc Gia năm 2015 - THPTMăng Thít - Vĩnh Long 

BT 31. Cho hàm số: y = ■ 

x-1 

1/ Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Xác định tọa độ các giao điểm của (C) vói đường thẳng y = x+3. Viết phưong trình 
tiếp tuyến của (C) tại mỗi giao điểm vừa tìm được. 

II 

Đáp số : A(2;5) r B(-2;l) và d A :y = -3x + ll, d B :y = -^x + - 

Đ'ê thỉ thử THPT Quốc Gỉa năm 2015 - THPTLạng Giang sốl - Bắc Giang - Vân 3 
BT 32. Cho hàm số: y = ——^ • 

X — 1 

1/ Khảo sát sự biên thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số đã cho. 

2/ Viết phưong trình tiếp tuyến của đồ thị (C) tại điểm M. Biết rằng khoảng cách từ 
điểm M đến đường tiệm cận đứng của đồ thị (C) bằng 2. 

Đáp SỐ : Có hai tiếp tuyến cần tìm là d 1 :y = ^x-^ / d 2 :y = ^x + ^- 

Đ'ê thi thử THPT Quôc Gia năm 2015 tân 2 - THPT Chuyên Hùng Vương - Gia Lai 


Nhóm luyện thi THPTQG tại Tân Phú, TPHCM , T4, T6 :19h-21h 









